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Abstract：

Ｉ、〔１〕，westudiedtheeffectofthespectruｍｏｆＬａｐｌａｃｉａｎａｃｔｉｎｇｏｎ２－ｆｏｒｍｓｏｆａ

Riemannianmanifold、NowweconsidercomPlexKahlerianmanifoldsasaspace・Weget

theresultthataKiihlerianmanifold，whosespectrumof2-formsisequaltothatofthe

comPlexprojectivespace，mustbethecomplexprojectivespaceundertheconditionthat

itscomplexdimensionruns3，４，７～9４．

１．Introductionandstatementofresult・Ｂｙ肋ecp（皿,のwedenotethe

sequenceofeigen-valuesoftheLaplacianactingonP-formsofaRiemannianmanifold

(〃’9)．Ｉ、〔１〕，westudiedtheeffectofSIPeC2（Ⅲ,のofRiemannianmanifold（Ⅲ,の．

ThereareseveralstudiesabouttherelationsbetWeenthespectrum即eCo（Ⅲ,９，Ｊr）or

SPeC1（〃,9,Ｊ）andthecurvatureofKiihlerianmanifold（皿９，Ｊ).Ｌｅｔ汎ｂｅｔｈｅｃｏｍｐｌｅｘ

ｄｉｍｅｎｓｉｏｎｏｆＪｆａｎｄｍ,ｂｅｔｈｅｒｅａｌｄｉｍｅｎｓｉｏｎｏｆⅢ，ｉ､ｅ、ｍ，＝２”．

THEoREMA．（S・TANNo〔４〕）Ｌｅｔ（皿９，のbeacompactconnectedK肋lerian

manifold，ｍ＝２”≦１２．Ｌｅｔ（CP〃（Ｈ),90,Ｊb）ｂｅａｃｏｍｐｌｅｘ”-.imensionalprojective

spacewiththeFubini-StudymetricofconstantholomorphicsectionalcurvatureH・

IfSPeco(Ⅲ,9,Ｊ）＝即8CO（CP"(Ｈ),90,Jb),ｔｈｅｎ（Ⅲ,9,Ｊ）isholomorphicallyisometric

to（CP"(Ｈ),90,"70)．

THEoREMB．（S・TANNo〔５〕）Ｌｅｔ（Ⅲ,９，Ｊ）ａｎｄ（Ⅲﾉ,9ﾉ,Ｊ７）becompactconnected

K洲erianmanifoldswithSPeC1（Ⅲ,９，Ｊ）＝助eC1（Ⅲ'’９',Ｊ′)．

Ｆｏｒｌ６≦ｍ＝ｒｅａｌｄｉｍ．〃≦１０２，（Ⅲ,９，Ｊ）isofconstantholomorphicsectional

curvatureHifandonlyif（Ⅲﾉ,９′,Ｊ７）isofconstantholomorphicsectionalcurvatureHゾ

ーＨ、

ｌｎｔｈｉｓｐａｐｅｒｗｅｓｔｕｄｙｔｈｅｅｆｆｅｃｔｏｆ助eC2（Ⅲ,9,,ﾉ）ofamhlerianmanifold（Ⅲ,9,Ｊ)．

Theresultsobtainedarefollowing
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THEoREM．Ｌｅｊ（〃,９，Ｊ）α"ａ（〃′,９',Ｊ'）ｂｅｃｏ叩卿ＣＯれれec棚Ｋ肋”伽，刀恥枕脆

W1gaSS呪ｍｅ伽SpeC2(〃,9,Ｊ)＝SpeC2(〃'’9',Ｊ′)ｈ０ＩｄＳ９ＯＯａ､Ｔｈｅｎ,./bｒｍ（＝γｅａＭ伽.〃）

＝6,8ｏｒ１４～188,（Ⅲ,９，Ｊ）jsq/・ＣＯ”s伽jhoIom”伽sec伽況αＩＣ別γ"伽γｅＨがα汎伽吻が
(Ⅲ'’９',Ｊ７）ｉｓｑ/・ＣＯⅧ伽ｈｏ加岬伽secj伽αＩＣ”⑳伽ｅＨ'＝圧

CoRoLLARY．ＴｈｅｃｏｍＰ賊Ｐγqｸec伽ｅ叩“ｅ（ＣＰ",９０，Ｊb）“伽伽肋伽j~駒呪吻

ｍｅ帆c,”＝３，４０γ７～９４，jScomPJe鋤ｃ肋γ"帆zeab1／伽SpeC伽ｍｑ/､伽Ｌ(Mp加伽
”伽ｇｏ”２－５かms．

２．Preliminaries．Ｌｅｔ（〃,９，Ｊr）beaKiihlerianmanifoldwithalmostcomplex

structuretensorJandKiihlerianmetrictensor9・Theysatisfy

（2.1）ＪｆｊＪｙｋ＝－６ｉｋａｎｄ 伽Ｊ';γＪ３ｊｓ＝９γ８．

ＢｙＲ＝（〃jk‘)，,０＝（pjk）＝（Ｒ‘』た‘）ａｎｄで,wedenotetheRiemanniancurvaturetensor，

theRiccicurvaturetensorandthescalarcurvature，respectively・

ＡＫ肋lerianmanifold（皿９，Ｊ),ｍ≧４isofconstantholomorphicsectionalcurvature

Hifandonlyif

（22）昆派‘＝子(伸一卿雌十帆一Ｍ一叩‘）

holds・Ｔｈｅｎ伽ａｎｄでａｒｅｇｉｖｅｎｂｙ

ｍ＋２町減， 、（、＋２）Ｈ（2.3）ｌｏｊｋ＝ て＝
４ ４

TheBochnercurvaturetensorB＝（B‘j脆‘),Bjj随‘＝girBrj脇‘,ｉｓｇｉｖｅｎｂｙ（Cf.〔３〕）

１
（2.4）Bijk‘＝ＲｉｊｋＺ－ ｍ＋４（Iojk9#‘－ｌ０ｊ加十伽βi‘－伽伽

十,0',Ｊ"Zi‘－１０jγハ恥十,Zi臆βiγＪｒＩ－Ｊ‘'0,,Ｊ聡

１

－２β脆『ハＪ３ｊ－２１０‘'ＪｒｊＪﾙ‘）＋（、＋2）（、＋4）（9岬‘－伽伽

＋’恥J;'一Ｊ;i‘Ｊ１臆－２Jﾙ』J1;j）て

Ｂ（９）＝｜Ｂ'２＝＜Ｂ,Ｂ＞ｉｓｇｉｖｅｎｂｙ（Cf．〔３〕）

1６
(2.5）Ｂ（９）＝｜Ｒ'２ |ｐｌ２＋

、＋４

(２０Ｇ(の＝'β'’一帝戒

８
で２．

(ｍ＋2）（、＋4）

AKiihlerianmanifold（Ⅲ,９，Ｊ）isofconstantholomorphicsectionalcurvatureifand

onlyifB（９）＝OａｎｄＧ（９）＝０．
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３．Ｐｒｏｏｆｏｆｔｈｅｔｈｅｏｒｅｍ．Ｗｅｕｓｅｔｈｅｓａｍｅｎｏｔａｔｉｏｎｉｎ〔１〕．．

（3.1）即eCp（Ⅲ,9,Ｊ)＝｛０≧ﾉ１１，p≧ﾉ12,p≧ル,p≧..….≧恥,'，≧….…..↓一。。｝

WeusetheMinakshisundaram-Pleijel-Gaffney，sasymptoticexpansion

(3.2）

００

２８叩(ﾉl脆,p#）
ｋ＝１

７７０

～（4汀#)一丁（(uo,ｐ＋〔31,,,t十ｍ2,ｐｔ２十･･･……．．…･)．
#↓０

Itmaybenoticedthatinsteadof即８０２（Ⅲ,9,Ｊ）ｗｅｕｓｅｏｌｎｙａ聡,２ｆｏｒ化＝０，１，２．m0,1,,α,,p

andCI2,ｐｉｎ（3.2）werecalculatedbyV.Ｋ､Patodi〔２〕．

and

(3.3）“,"＝(署)JⅢ棚

(3.4）〔31,2

(3.5）瓜2,2

ん〃－１筈十24『Ⅲ

JⅢ〔C,〔肌2)で'＋C伽)'’''十C‘(伽2)|R|息〕伽
where

and

ｍ２－２５ｍ＋１２０
(3.6）Ｃ,(恥12） 144

－，，２＋１８１，，－１０８０
(3.7）Ｃ２(ｍ’２）＝ 360

(3.8）Ｃ３(ｍ’２）＝ ●

、２－３１ｍ,＋２４０

360

ＲＥＭARK；

（ｉ）

（ii）

SpeO2（Ⅲ,9,J）＝SPeC2（Ⅲ′,９',Ｊｿ）ｉｍｐｌｉｅＳ

ｍ，＝ｍ,ノ

ｖＯｌｕｍｅｏｆⅢ＝ｖＯｌｕｍｅｏｆｍﾉ．

Bｙ（2.5）ａｎｄ（2.6),｜Ｒｌ２ａｎｄｌｌｏｌ２ａｒｅｗｒｉｔｔｅｎｂｙＢ（の,Ｇ（９）ａｎｄで２ａｎｄｗｅｇｅｔ

（３９）伽=ＪⅢ{〔q(恥2)＋C圃讐2)＋器等吾〕蒲:+α(肌2)B('）

＋〔C2(伽2)＋蒜圭司-C,(皿2)〕G(9)}棚

Wedenotethecoefficientsofで２ａｎｄＧ（９）bylPP(、）ａｎｄの(m,）respectively,ｉ､ｅ・

（3.10）州＝C恩(恥2)＋獅宰４Ｃ‘(､2）

－２４－

■

■

瓜

０

Akita University



－９Ｚ－

1叩ｑｏｎｓ唖エoJploII（ユー）Ｊｍｓｕｏｏ＝ノュｐｕＥＯ＝(ﾉ6）ａ‘０＝（ﾉβ）ｇｅｴoJa別､Ｌ

・』ｏⅧPnb9puglu叩ｕｏｏｓＩノユＪＩＡＩｕｏｐｕｇＪＩｓｐＩＯＷ＆nEnbee叩ｅﾕ９W“

0三,"胸』呼一〃‘ＪＪ，（㈹

心ⅡEnbeuIe叩Ｊｅ３ｅＡＡｏＳ

ｗ群"胸(川))｡oP1sP叫卿｡叩"uoms…』叫叫｡ｗu直(㈹
‘(81.8）人Ｃｌ,pu町エ叩ｏ叩ｕＯ．′〃ｕｏＪｍｓｕｏｏｓＩノユＪＭＩｕｏｐｕｇＪＩｓｐＩｏＷ人叩nba叩ａ叫仏

,〃'"「
乏〃:'』'".「(皿.e）

‘卿,』'可〕

泊８９“‘ノユjIoJ心IIEnbeuIs‘zﾕg“ｑｏＳｅ叩ＳｕＩｓｎＫＨ

ｗｚ‘』'可一脈』".I.〕(")血=伽〔(‘‘)Ｄ(鯉)‘+(,‘)g(伽)ｂ〕‘"ｒ（川）

鯛ｅＡＡ‘(91.8）Ｋｃｌ９ｴoJaｴeⅧ｡〃ｕｏＪｍｓｕｏｏｓいpmg〃ｕｏｐＩｏＩＩ０＝（６）Ｏ＝（６）g

ueq､Ｌ・e叩ＥＡｍｏｌＥｕ叩ｏａｓｏ卿dmIoIoqlu叩uｏｏＪｏｓＩ（１，‘β‘〃）１叩ｅｕｍｓｓＥ９ＡＡ“OＮ

,〃〔州血十伽仙)｡＋(,６)g(zⅧ)勺〕"ｒ

〃〔‘』(")血十伽(")'＋(‘)g(zⅧ)り〕"J，(91.8）

。,肌』'"r＝〃"ｒ（州）

・〃'"r＝〃"ｒ（㈹

sgIId皿（'ｒ‘'β‘,〃)zO8dS＝（ｆ‘６‘〃)zO8dSuo肌puoo叩（９．８）～（1.8）ｍｏﾕｮ

（08,-"肌一州4＋･呪Ⅱ－，畑)竿＝(")虚
（Z１．８）

（08'一叩８－州[＋〃-〕竿＝(")’

PuE

（11.8）

puP（01.8）‘(8.8）‘Ｑ‘.e）‘(9.8）ｕＩ叫psAIｴｓｐ印CeｴIｐｓ１（Z１．８）guI“olloJ叩ｕｅＩＩ､Ｌ

(Z＋”)皿
+(zⅧ)ｂ半十(zⅧ)り＝(Ⅷ（Ⅱ．s）

.（ＺⅧ)sｏ
８
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（3.19）、＝２”≧４，Ｃ３(m,,2）＞０，の(、）＞０ａｎｄ〃(、）≧０．

Weseeeasilythatmwhichsatisfies（3.19）ｒｕｎｓ６，８ｏｒｌ４～１８８．Ｂ(9ﾉ）＝Ｏａｎｄ

Ｇ(9'）＝０holdsimultaneouslyifandonlyif（Ⅲ'’９',Ｊ′）isofconstanthOlomorphic
sectionalcurvature，Thusthetheoremiscompletelyproved．
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